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ANGULOS |
Ejercicion®1.-

a) Hallalaecuacién dedarecta que pasa por el punto P(0, 1, -1) y es paralelaalos
planos - p,iX +2y - 2-2=0, p,; X +y+2z- 1=0.

b) Halla'el.angulo que forman p, y-p,.

Ejercicio n®2.-

Halla el &ngulo que forma la recta
r_‘[3x- y- z+1=0
B

i X+2y-3z =0
y el plano p: 2x- y +4z- 2="0.

Ejercicio n° 3.-
a) Determina la ecuacidn del plano p-que pasa por el punto P(1,-2,0) yes
perpendicular alarecta ri{x +y =0, y- 3z+ 2= 0}.

b) Halla el &ngulo que forman.los planos siguientes:
piX+y=0 p,y-32+2=0

Ejercicio n°4.-

a) Halla el angulo que forman las.rectas:

Ix =1+ )
riiy= -2 y s:—xélzllzzi
fz=2

b) Obtén la ecuacion del plano que contiene a r y es paralelo a s.

Ejercicio n°5.-

En la figura adjunta, calcula el &ngulo que formadlarecta CD con la recta que une D vy el
punto medio de AB.

Fi

Ejercicio n®6.-

Halla el angulo que forma larecta
r_‘[3x- y- z+1=0
|

i X+2y-3z =0
y el plano p: 2x- y+4z- 2=0.
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SOLUCIONES

Solucién n° 1:

a) Al ser paralela a los.planos x +2y -z -2 =0, 2x+y +2z-1 =0, estambién
paralela a la recta:

I X+2y-2z-2=0
F2X+ y+27-1=0

determinada por ambos, cuyovector direccién d, es:

Tk
d=|1 2 =1[=5i-4j- 3k
21 2
d=(5-4,- 3)
La ecuaciénde larectabuscada es’ é = y_41 = Z—+31
b) Los vectores normales son:
n=@12-1) yM,=212)
2-1- (212
cosa = |(l ) @1 )| g’ =0,27 ® a=74°

(11 4+1 - Jar1+4 B2

Solucién n° 2:
Determinamos un vector 'direcciénde r, v:

ik
V=3 -1 -1|=5i+8j+7k

1 2 -3
v=_(5187)
Por otro lado, el vector normal al plano.es:
n=(2 -14)
Por tanto:

V-n 10- 8+ 28

cos(Q0° - a)= | | = | | = 33 = 05573

V] -[n] W21 4138 4214138

90° - a =arccos (0,5573) =56° ® a = 34°

Solucién n° 3:
a) Vector direccién de larecta: (1, 1,0) ~ (0,1, -3) =(=3, 3, 1)
Este vector es perpendicular a p. Por tanto:
pi-3(x-1) +3(y+2)+z2=0 ® -3x+3y+z+9=0

b) Elvector normalap,es n, = (11 0) yel vector normalap, es'n, = 0,4+ 3). Asi:

[hfof [0+200] 1 _oop g iy

A - [R,] Vi+1+0 -41+9 420

COSa =

Solucion n° 4:
a) Elvector direcciénde r es d, =(1- 20), yelde s es d, =(2 - 1 1) Asf:
|ar 'as

d| -

4 4
CJ1+4 - Aa+1+1 430

b) Elplano buscado pasapor (1, 0, 2) y suvector normal es ar “d
n=d " d =(-2-13)
Asi:
-2(x-1)-1-y+3z-2)=0 ® -2x-y+3z-4=0

COSa =

- =073 ® a=43
d

s
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Solucién n° 5:
Consideremos de lado 1y esta centrado en el origen.

X
Asi A(1,0,0), B

Solucién n° 6:
Determinamos un vector direcci

i ] K
V=3 -1 -1|=5i+8j+7k

1 2 -3
v=_(5287)
Por otro lado, el vector normal al plano
n=(@2 -14)
Por tanto:

oS00 - a) |V -n| |10- 8+ 28|
-a)= = =
V] -[n] a1 .4138 21 -

90° - a =arccos (0,5573) =56° ® a =34°

w




